华中科技大学2005年硕士研究生入学考试

《高等代数》试题

以下各题每题15分,共150分

博士家园解答顾问：fenggaol  http://www.bossh.net欢迎提供更多试题，我们会竭力帮助您！
1．解线性方程组 
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 其中
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2．证明: 任一
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5. 证明: 相似的矩阵有相同的最小多项式.
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7. 证明: 任一
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 分别为线性方程组
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9. 设
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10. 证明: 不存在
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华中科技大学2005年硕士研究生入学考试

《高等代数》试题解答

博士家园解答顾问：fenggaol  http://www.bossh.net欢迎提供更多试题，我们会竭力帮助您！
1. 所给线性方程组的系数行列式为范德蒙行列式
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因为
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那么方程组的唯一解为
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2. 设
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3. 对于任一个非零实
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由正定矩阵的定义知,
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4. 设
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即交换律在
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(2) 任取
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对上式两边取行列式, 得
[image: image259.wmf]3

||||

AA

=

, 即
[image: image260.wmf]2

||(||1)0

AA

-=

. 于是
[image: image261.wmf]||0

A

=

或
[image: image262.wmf]2

||10

A

-=

,即
[image: image263.wmf]||0

A

=

或
[image: image264.wmf]||1

A

=±

.   ■

10. 反证法.假设存在正交矩阵
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将(1),(2)左右两端分别相加,得
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